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Задача 1. Нека G = {(a, b) | a ∈ Z8, b ∈ Z2}. Въвеждаме операция ◦ в G:

(a, b) ◦ (c, d) = (a+ 3̄bc (mod 8), b+ d (mod 2)).

Докажете, че (G, ◦) е група и намерете центъра Z(G) на групата G.

Задача 2. Нека K = {f | f : R → R} е пръстенът на всички реални функции относно
поточковите операции, M = {f ∈ K | f(0) = 0} и N = {f ∈ K | f(0) = f(1) =
0}. Докажете, че M е максимален идеал на K, а N е идеал на K, който не е прост.
Намерете факторпръстените K/M и K/N .

Задача 3. За някое естествено число k е известно, че d = (k2 + 7, (k + 1)2 + 7) > 1.
Намерете d.

Задача 4. Изразете лицето на триъгълник със страни a, b, c чрез елементартните
симетрични полиноми σ1 = a+ b+ c, σ2 = ab+ bc+ ca и σ3 = abc.

Упътване: Ползвайте формулата на Херон за лице на триъгълник.


