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Задача 1. Нека x1, x2, x3 са корените на полинома f = x3 + px + q, като f(−a) ̸= 0.
Изразете чрез p и q сумата

S =
(x1 − x2)

2

(x1 + a)(x2 + a)
+

(x1 − x3)
2

(x1 + a)(x3 + a)
+

(x2 − x3)
2

(x2 + a)(x3 + a)
.

Задача 2. Нека R е пръстен. С N(R) = {r ∈ R | ∃n ∈ N : rn = 0R} ще означаваме
множеството от нилпотентните елементи в R.

а) Докажете, че ако R е комутативен пръстен, то N(R)◁R.
б) Намерете N(Zp1p22p

3
3
).

б) Дайте пример за пръстен S, такъв че N(S) не е подпръстен на S.

Задача 3. Нека G = {z ∈ C∗ | zn = |z|n}. Докажете, че H е подгрупа на C∗, а R+ и C4

са подгрупи на G. Изобразете елементите на G върху комплексната равнина.
Докажете, че G/Cn

∼= R+, G/R+ ∼= Cn и C∗/G ∼= U .

Задача 4. Намерете всички полета F , такива че за всеки два елемента x, y ∈ F е
изпълнено (x+ y)5 = x5 + y5.


